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1) Dopo aver determinato il campo di esistenza della funzione

flay) = el +ly+2| -1

precisare se (0, —3) & punto interno a tale campo di esistenza. Stabilire poi se esiste e, in
caso affermativo, calcolare il gradiente di f? nel punto (0, —3).

2) Si determini una soluzione del sistema lineare

204+ 2t =4

—x+ 3t = -2
—Jy+2=2
—6y+22=4

che sia ortogonale al vettore (1, 6, —1, 7).

3) Indicati con €', e?, e i vettori fondamentali di IR?. si consideri la funzione lineare T :
b b) b)

IR? — IR? tale che
T(e')=2e'+¢e*, T(e'+e’)=e' +2e*+¢’, T(e'+e +e')=e"+2e* +2¢".
Detta A la matrice che rappresenta 7', si determini A.

a)
.b) Si dica se con autovettori di A & possibile generare tutto R”.

3

3

3.c) Si dica se il vettore (1, 0, 2) si puo scrivere come combinazione lineare di autovettori
di A.

4) Sia data la forma quadratica ¢ : R* — R

(J(Sﬁl,SEQ, 333,554) = (331 - 562)2 + (:62 — x3)2 + xi.

4.a) Detta ) la matrice che rappresenta ¢, si determini il segno di ¢ attraverso i minori di
Q.
4.b) Si verifichi il risultato ottenuto al punto precedente attraverso gli autovalori di Q.

4.c) Si determini un vettore non nullo in cui ¢ si annulla.
5) Enunciare e dimostrare le proprieta della realzione di similitudine tra matrici quadrate.

6) Dopo aver dato la definizione di funzione differenziabile, indicare 1’espressione del dif-
ferenziale di una funzione differenziabile.



