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‘ Esercizio 1 ‘

: x
Sia f(z,y) = \/; — \/% + log (62/(x+y) + M @Hy)ys 4 y6>_

(i) si determini e si rappresenti graficamente il campo di esistenza di f;
(ii) si dica se D & un insieme aperto, chiuso, o né aperto né chiuso;
(iii) si calcolino le derivate parziali di f in un punto interno al campo di esistenza.

‘ Esercizio 2 ‘

Siano T : R3 — R* e S : R* — R? le due trasformazioni lineari definite da

T(xy, @9, 23)" = (w1 — 3, —2 + T3, —21 + T2, 01 — x3)" ¢ S(y1,y2, s, 04)" = (W1 + s, y2 +ya)”
e sia inoltre F'= SoT.

(i) Si calcoli F(zy,x9,23)7T.

(ii) Si determinino una base di ker F' e ImF.

(iii) E vero che ker T" C ker F'?

‘ Esercizio 3 ‘

Siano
o' = (k, 1,07 2 =(0,k-1,07 |, }=(11,k7
e sia Sy = {x eR?: (vi,z)=0,i=1,2, 3}. Si determinino i valori di & € R per cui:

(i) Sk # 0.
(ii) Sk # {(0,0,0)T}; in tal caso si calcoli esattamente Sy,.

‘ Esercizio 4 ‘

@ 0 —«
Si studi, al variare del parametro o € R, la diagonalizzabilita della matrice A, = | a—1 o? a—1
@ 0 —«

‘ Esercizio 5 ‘

—1/vV2 1/V/6 —1/V3
Sia T la trasformazione lineare rappresentata dalla matrice U = 1/ V2 o1 / V6 —1 / V3
0 v2/V3 1/V3
(i) Si dimostri che 7" ¢ una trasformazione ortogonale.
(ii) Si stabilisca se la trasformazione T' ¢ invertibile e, in caso affermativo, si calcoli la matrice che
rappresenta la trasformazione 7°71.

‘ Esercizio 6 ‘

Data la forma quadratica ¢ : R* — R, definita da
q(w1, 79, 73, 24) = 422 — 62129 + 20103 — 42174 + 375 + 6297y + 373 + 22374 + 427,

si dica, motivando la risposta, se & garantita I'esistenza di almeno un vettore z € R*, con z # 0, tale
che ¢(z) = 0.



