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1) Sia

f (x; y) =
x+ yq

(x� 1)2 + (y + 1)2
:

i) Stabilire se f (x; y) è di¤erenziabile in (0; 0) e, in caso a¤erma-
tivo, scrivere l�equazione del piano tangente al gra�co di f (x; y) nel punto
(0; 0; f (0; 0)).
ii) Stabilire se il limite

lim
(x;y)!(1;�1)

f (x; y)

esiste e, in caso a¤ermativo, calcolarlo.

2) Determinare il valore massimo e il valore minimo assunti dalla
funzione

f (x; y; z) = 2x+ 2y + z2

soggetta al vincolo
x2 + y2 + z2 � 1 :

3) Calcolare l�integrale doppio

I =

Z Z
A

y2e�x
2�y2dxdy ;

dove A =
n
(x; y) 2 R2 : 4 � x2 + y2 � 9 ; 0 � 1p

3
x � y � x

o
:

4) Sia

' :

�
x = 2t2 � t3
y = t2 � 1 (0 < t < 1) :

i) Veri�care che il sostegno di ' è contenuto nel quarto quadrante.
ii) Determinare il numero delle intersezioni del sostegno di ' con il

gra�co della retta y = x� 1.
iii) Determinare i punti regolari di ' e per ciascuno di essi scrivere

l�equazione del versore tangente.
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