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1)
i) Rappresentare sia attraverso disequazioni, sia attraverso un disegno, il dominio D della

funzione
f(x; y) = log (y � x)�

p
y � x2 :

ii) Scrivere l�equazione del piano tangente al gra�co della funzione nel punto P = (0; 1; f(0; 1)).
2) Determinare estremo superiore, estremo inferiore, eventuali massimi e minimi locali e glo-

bali della funzione
f (x; y) = log (x� y)� x2 � 2x+ y2

sul suo insieme di de�nizione.
3) Solo uno dei quattro gra�ci seguenti può rappresentare la funzione g (x; y) = log

�
1 + (x+ y)2

�
quando (x; y) 2 [�4; 4]� [�4; 4]. Stabilire quale, giusti�cando la risposta.

a: b:

c: d:

4)
i) Veri�care che l�equazione

y + log (e+ x+ y) = ex

de�nisce implicitamente in un intorno del punto (0; 0) il gra�co di una funzione y = f (x).
ii) Scrivere lo sviluppo di Taylor al secondo ordine di f (x), centrato in x = 0.
iii) Tracciare un gra�co di f (x) in un intorno di x = 0.
5) Data la funzione

f (x; y) =
x3

3
� y

3

3
;

disegnare sul piano cartesiano il luogo dei punti (x; y) che soddisfano l�equazione jrf (x; y)j = 1.
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