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1) Sia f 2 C2 (R). Le tre a¤ermazioni
a) f (�1) = f (1) ;
b) f 0 (0) = 0 ;
c) f 00 (0) < 0

non si implicano a vicenda in alcun modo, cioè

a; b ; a; c ; b; a ; b; c ; c; a ; c; b :

Dimostrare la falsità di tutte queste implicazioni esibendo per ciascuna di
esse un contresempio.

2) Calcolare i seguenti integrali

A =

Z 1

0

x

2x
dx ; B =

Z 2

1

x5 + 2

x4 + x2
dx :

3) Tracciare un gra�co che evidenzi l�insieme di de�nizione, i limiti,
il crescere e il decrescere, la concavità della funzione integrale

f (x) =

Z x

100

1p
log2 t� 5 log t+ 4

dt :

4) Calcolare, quando esistono (�nite o in�nite), al variare dell�eventuale
parametro, le somme delle seguenti serie.

I =

+1X
n=2

�
x3 � 2

�n
;

J =

+1X
n=0
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�n
:
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5)
i) Per ogni intero positivo n determinare il numero reale x per il quale

p (x) = 1[1;n] (x) � xn
2=x

è massimo (per ogni insieme A � R si de�nisce 1A (x) =
�
1 se x 2 A
0 se x =2 A ).

ii) Per ogni intero positivo n determinare il numero intero positivo k
per il quale

p (k) = 1[1;n] (k) � kn
2=k

è massimo.

2


